Analiza II Lista dodatkowa
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2. Niech X = (R?,d;) bedzie przestrzenia metryczng, gdzie d; jest jedna z metryk z zad.3 z listy 1.
Jak wygladaja kule otwarte o srodku w (0,0) w kazdej z tych metryk? To samo dla R3. Odpowiedz
dla metryki ds(x,y) jest ponizej na rys.1 (promien r = 1.7). Wyjasnienie: Kula o $rodku w punkcie
a i promieniu 7 w przestrzeni R" z metryka d(z,y) to zbiér punktéw z spelniajacych nieréwnosé
d(a,z) <.

Rysunek 1:

3. Sprawdzi¢, czy ponizsze wzory zadaja metryki w R:
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Wskazéwka do ¢): czy punkty x = 3,y = 2, z = 1 spelniaja nieréwnosé trojkata?

4. Pokazaé, ze definicja zbieznodci ciagu a, = (al,a? a¥) elementéw z (R*,d) podana na wy-

ktadzie: lim, . a, = a < Ve > 0 IN(e) > 0 takie, ze d(a,,a) < € dla n > N(e) jest réwno-
wazna zwyktej zbieznosci ciagéw wspotrzednych lim, .o !, = o' dla kazdego | = 1,2, ...k, gdzie

(] 2 k
a=(a',a% ... a").
5. Znalezé w metryce taksowkowej granice ciagéw a,, = (x,, y,) zadanych wzorami:
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¢) T, = Ccos (407_7_1)), Yn = sin (4(:11))

(a zatem, na mocy zadania 3 z listy 1 beda to réwniez granice wzgledem innych metryk).



