Analiza 111

Lista &:

1. Sprawdzi¢, ze
d

| platbi)z ) bi (a+bi)x
o (e ) (a+ bi)e

2. Niech .
u(z) = —Cosl(fl“) / £(£)) sin(kt)dt + Smg“) / S0 cos(kt)dr

pokazacé, ze

o () = sin(kz) / " £(t)) sin(kt)dt + cos(kz) / "1 () cos(kt)dt
xo xo
3. Rozwiaza¢ rownanie rozniczkowe:

y'(x) = 5y () + 6y(x) = 4sin(20).

1
Odp. y(z) = C1e** + Cye® + li) cos(2x) + T sin(2x)

4. Pokaza¢, ze rownanie Bessela
vy’ (x) +y' () + 2y(z) =0
ma rozwiazanie w postaci szeregu potegowego (funkcja Bessela zerowego rzedu):

$2n

y(x) = Jo(x) =1+ i(—l)nw

Gdzie zbiezny jest powyzszy szereg?
5. Rozwigza¢ za pomocg szeregdéw potegowych rownanie:
y"(x) — xy(z) = 0.
Odp. dwa liniowo niezalezne rozwiazania:

yi(z) =1+ 2 1'4'7'('3;5)'!@”_ 2) yan

>2-5-8-...-(3n—1) 4,
yz(@:x—i—z Bn 1 1)! 3t

n=1

Zbadac zbieznosé tych szeregow.

6. Metoda kolejnych przyblizen rozwigza¢ réwnania rézniczkowe:

(a) y'(x) —ay(x) =0  (y(0) = 1,9 [4=0 = 0)



