Analiza III, Lista 1

1. Znalez¢ dziedziny funkcji f : R? — R:
a) flz,y) =2z +y,
b) f(z,y) = V2 — a2 —{—\/ﬂ,
¢) flz,y) = /202 + 2% —8 + /25 — a2 — 42,
d) f(z,y) =In(zln(y — x)).
2. Naszkicowaé¢ wykresy funkcji f : R? — R:

a) f(z,y) =2z +5y+3
b) f(af y) = 6(z* + %)
\/20 (22 +y?)

d)  flz,y) =5\2% + ¢

) [flzy)=2"—y

3. Dla metryk zadanych w R"™ wzorami: d; (z, y) \/Z : dQ(:c,y) =30 xi—yi|, ds(x,y) =
lrgax|x, y;| pokazaé, ze

dg(l',y) < dg(]?, ) nd;g(i[f,y),
d3($7y) < dl( Jy) < nd?)(‘rJy)?

1
Edg(x,y) < dy(z,y) < do(x,y)

4. Obliczy¢ granice funkcji:

. . 2m
a) lim  sin ———
(z,y)—(0,1) e +y
. —r+y—a®—y?
B lim T4y #0),
) (z,y)—(0,0) T +y w4y #0)
) 2?sin L +y
c) lim
(zy)—(00) 27 +Y
2(2°+y%) _q
d) | Jim
(zy)—(00) x°+Yy
Ty

e lim ——.
) (z,9)—(0,0) 2 + y?

W ostatnim przypadku rozwazy¢ przechodzenie do (0,0) wzdluz prostej nachylonej wzgledem osi
x-6w pod katem «a: y = tg(a)z.

5. Niech ( ) 2)
YT —Y) q 0
f(ili',y) — x2+y2 ) a q;7y7é )
0, dla z,y=20
Wyliczy¢ ) ,
of (z,y) of (z,y) O*f(x,y) *f(x,y)
3:1; x:O’ ay y:D7 33/396 x:O,y:O7 8558:9 z=0,y=0




